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3-4有序關係

1

部分有序關係

具有反射性、上的二元關係，若一個非空集合為令 RXR

或偏序關係。

是一個部分有序關係稱反對稱性與傳遞性，則

具有反射性上的二元關係 若個非空集合為令

relation) ordering (partial
R

RXR

:)1( 反射性 uuUu ⊆⇒⊆∀

關係。的子集合上的部分有序為一個集合，則為令 UU ⊆

2

:)2( 反對稱性 uvvuvu,Uv,u ⊄⇒≠⊆⊆∀ 且

:)3( 傳遞性

為部分有序關係。R⇒

wuwvvu,Uwv,,u ⊆⇒⊆⊆⊆∀ 且
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部分有序 - 例子

關係的子集合上的部分有序為個集合 則為令 UU 關係。的子集合上的部分有序為一個集合，則為令 UU ⊆

個子集合，有設 8{0,1,2}U =

{0,1,2}{1,2},{0,2},{0,1},{2},{1},{0},,φ

3

除數關係

x|xx1xN,x(1) ⇒⋅=∈∀

zxxskzNsksyzkxyzyyx |)(,,,|,|(2) ⇒=⇒∈==⇒
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沒有定義

反對稱性：
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除數關係 - 例子

5

完全有序關係

的完全有序關係。為 N""<

6

:)2( 傳遞性

的完全有序關係。為 N""<⇒

的完全有序關係為 N<

zxzyyxNzyx <⇒<<∈∀ 且,,,

:)1( 三一律 三者只有一個成立xyyxyxNyx <=<⇒∈∀ ,,,
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可比較的

序關係。的子集合上定義部分有在，則令 UU ⊆= }2,1,0{

{0,2,3}{1,2},{0,2},{0,1},{2},{1},{0},8 ,φ個子集合：有U

7

可比較的與{0,1}{0}{0,1}{0} ⇒⊆

可比較的與 }2{0,1,}1{0,,1,2}0{{0,1} ⇒⊆

不可比較的與 }2{1,}1{0,{1,2}{0,1} ⇒⊄

部分排序與線性排序

8
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有序關係中的最佳元素

序關係。的子集合上定義部分有在，則令 UU ⊆= }2,1,0{

之上在之下，在 {0}}1{0,{0,1}{0}{0,1}{0} ⇒⊆

9

之下在 }2{0,1,}1{0,,1,2}0{{0,1} ⇒⊆

所有其他元素之上在 )P(}2{0,1, U

有序關係中的最佳元素

10

:最小元素

:最大元素

:極小元素

:極大元素

4,2,1

3
3

無
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有序關係中的最佳元素 – 例子

有序關係。的子集合上定義部分有在，則令 UU ⊆= }2,1,0{

:最小元素

:極小元素

極大元素

φ

φ

}210{

11

:最大元素

:極大元素 }2,1,0{

}2,1,0{

隨堂練習:1
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隨堂練習:2

合並繪圖顯示其關係將除數關係用於下列集

。大、極小、與最小元素列出其所有的極大、最

合並繪圖顯示其關係。將除數關係用於下列集

)(
)(

b
a

0},6,7,8,9,1{1,2,3,4,5(1) ,7,8,9,10}{2,3,4,5,6(2)
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